
COLLE 10

Exercice 1

Soit f la fonction définie par f(x) =

∫
x

1

et

t
dt, pour tout x ∈ [1 +∞[.

1. Montrer que f est continue sur ]0;+∞[.

2. Démontrer que f est C1 sur ]0;+∞[ et donner f ′(x).

3. Donner le sens de variation de f .

4. Donner le développement limité de f à l’ordre 2 en 1.

Exercice 2

Soit f la fonction définie par

∫
2x

x

ln t

t
dt sur ]0;+∞[.

1. Montrer que f est continue sur ]0;+∞[

2. Montrer que f est C1 sur ]0;+∞[ et donner f ′(x).

3. Montrer que ∀x ∈]0;+∞[, ln(2) ln(x) 6 f(x) 6 ln(2) ln(2x).

4. Déterminer lim
x→0

f(x).

Exercice 3

Soit f la fonction définie par f(x) =
ex − 1

x
si x 6= 0 et f(0) = 1

1. Montrer que f est continue sur R.

2. Démontrer que l’intégrale F (x) =

∫
2x

x

f(t)dt existe pour tout x ∈ R et que F est croissante sur

]0;+∞[.

Exercice 4

1



Exercice 5

Exercice 6

2


