Colle 10

Exercice 1:

On rappelle que R” est muni canoniquement de trois normes définies, pour tout u = (x,...,x,) , respectivement

n n -_
par: flull = 3 |xl, |Iu|!;=,/): x' et Jlull = max{lx|/1<i<n}.
i=] i=l

a) Veérifier que, pourtout ucR” ona: ||ull, <flul, <|ul, < nllul, et |ul, <Vn|u],.
b) Représenter sur un méme schéma les boules ouvertes de R?, de centre O et de rayons 1 et 2, correspondant
a chacune de ces trois normes.
Exercice 2:
Pour tout f & E=€%([0,1],R), on pose : "f"[o,l] = sup{|f(t)] / te[0,1]} et N(f)= "f||[o,|]+||f' "[D,l}'
Montrer que N est une norme sur E.
Pour chaque n<N ,onnote f, lafonction définie sur [0,1] par: f, ()= 1" ; calculer || £, "[0.1 ) et N(f).

Lanorme N est-clle équivalente a |||y, ?
Exercice 3:

Pour tout f €E =€*([0,1],R), onpose: N(f)=sup{|f()}/ te[0,1]}, N'(f)=17(0)]+ N(f") et
N ()= 1F(0+ 170+ N(f7).
a) Montrer que N, N’ et N" sont des normes sur E.
b) Montrerque: VeE N(f)<N'(f)<N"(f) [ indication : utiliser le théoréme des accroissements finis ].
¢) Pourchaque neN,onnote f, lafonction définie sur [0,1] par: f, (£)=sin(nt); calculer N(f,),

N'(f,) et N(f,). Lesnormes N, N" et N" sont-elles deux a deux équivalentes ?

Exercice 4:

Soit (E,||.|') un espace vectoriel normé. Montrer que, pour toutes parties A et B de E,ona:
a) AcA; b) AcB=AcB; ) AAB=A~nB; d AuBc AUB.

Trouver deux parties A et B de R telles que : AuB = AJB.



AKMANSOUR Abdelmajid

def fonction p linéaire alternée et antisymétrique + lien (non su)
(E1) il ne sait pas le refaire.

Exercice 2 il sait a peine démontrer que N est une norme.

Note 09/20 Ensemble faible.

DANTEUILLE Thomas

Def d’'une norme (Correct)

(E2) (Correct)

Exercice 3 Ne démontre pas ce qu’il faut démontrer.

Note 11/20 Ensemble moyen.



